Diofantovi skupovi
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1. ZADACA

. Odredite razvoje u jednostavne verizne razlomke sljede¢ih brojeva:

164 15 — /11

111 b) 3 , ¢) V53,

a)

. Odredite realne brojeve ¢iji je razvoj u jednostavni verizni razlomak:

a) [1,2,6,2,1,1,3,2], b) [3,2,1,1,2,6].

. Neka je d prirodan broj koji nije potpun kvadrat. Dokazite da je

\/& - [CLQ, al, - ,Qr-1, 2&0]7
pri cemu vrijedi da je ay = a,_1, a2 = a,_o9, itd.

Nadite sva rjeSenja nejednadzbe

gdje je ged(p,q) = 11 g < 500.

. Neka je d prirodan broj koji nije potpun kvadrat. Dokazite da je skup

S={z+yVd: 2 —dy’ =1,z €N,y € Z}

multiplikativna ciklicka grupa.

. Odredite barem dva netrivijalna rjesenja jednadzbe 2% — (k%2 —2)y? =1, k > 2.

Neka je (2, yn) niz rjesenja Pellove jednadzbe x? — dy? = 1. Dokazite tzv. identitete
zbroja i razlike:

Tmtn = TmTn T dYymYn,

Ymtn = TpYm L TmlYn, M > N.

. Neka je d € N koji nije potpun kvadrat i N € Z takav da je |N| < v/d. Dokazite ako

je (u,v) € N? rjesenje pellovske jednadzbe 22 — dy? = N, onda je — neka konvergenta
v

razvoja vd u verizni razlomak.

. Odredite najmanji prirodan broj n veéi od 1 za koji je kvadratna sredina prvih n prirodnih

brojeva prirodan broj.
Odredite fundamentalna rjesenja jednadzbe z? — 10y? = 9.

Dokazite da ako jednadzbe 22 — 5y? = a i 22 — 5y = b, a,b € Z, a,# 0, imaju rjeSenje,
onda i jednadzba 22 — 532 = ab ima rjesenje.



